Arithmetik Rechnen in N, Z, Q

3. Rationale Zahlen

3.1. Kiirzen, erweitern und gleichnamig machen von Briichen

1.

Bemerkung

Addition, Subtraktion und Multiplikation ist innerhalb der ganzen Zahlen abgeschlos-
sen, d.h. wenn man zwei ganze Zahlen addiert, subtrahiert oder multipliziert, dann
wird das Ergebnis immer auch eine ganze Zahl sein.

Diese Eigenschaft gilt fiir eine Division nicht mehr in jedem Fall. Daher definieren wir
die rationalen Zahlen.

Definition

Beispiele

Rationale Zahlen sind:
a) alle natiirlichen und ganzen Zahlen.

b) alle Zahlen, die man als Bruch schreiben kann.

Beispiele rationaler Zahlen: ....... .. .. ... . . .

Kiirzen

Beispiele

Kiirze die Briiche.

25 42 24
40 90 15
4 34 21
28 51 70
40 54 160
56 9 S50
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6. Ubung
Welche Briiche haben den gleichen Wert?
21 24 6 57 99

147 18 47 38’ 66

7. Erweitern

Briiche erweitern heisst

8. Beispiele

Erweitere auf den Nenner 48.

5 _ 9_ 2

6 8 3

_ 2B 51 7
12 24 4

9. Gleichnamig machen

Briiche gleichnamig machen heisst ...... ... ... .

10. Beispiele
Mache die Briiche gleichnamig.

1 1 12 14
Z und g % und T5
7

— und § —g und 9
6 5 3 8
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11. Ubung

Ordne die Briiche der Grosse nach. Verwende das Zeichen <
11 5 7 2 19

18797127 37 36

12. Uberlegungsaufgabe
Welcher Bruch ist grosser?

7 7
a) g oder 11 A
23 17
D) o 0der — T
25 15
2 141
C) == OdOr — = T
135 151
1 1
d) ~3 oder ~2 AP

Fiir Schnellrechner
Ordne die Briiche, indem du das Zeichen > verwendest.
35 103 7 53 13

247 727127367 9
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13. Knacknuss
Welche Werte darf der Zahler z annehmen, damit die Ungleichung erfiillt wird?

:B>
2

ot 3

a)

b) - <

1
2 <
3

Rs
[\CRNGV]

14. Ubung

Lose ebenso:

W | =T
[V
(\&)
N
[V
O =

Lernkontrolle
Gegeben sind zunéchst vier Briiche, namlich

1574 24 5

a) Ordne sie der Grosse nach zu einer Liste.

b) Der Bruch L soll in die Mitte der obigen geordneten Liste zu

stehen kommen. Wie gross darf = sein?
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3.2. Addition und Subtraktion
1. Gleichnamige Briiche
5 3

[T

Wenn die Briiche gleichnamig sind, dann .......... ... ... . i

)3+5
a — el
4 6
3 5 1
Lo T e
)5+4+2
4 1
C) ?—Z— .......................................................................
2 7 )
d) §+E_6— .................................................................
e) D
9 3
B 2
5 10
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5. Ubung
2 1 7
9 3t 1
1 3
b} 3-5-17
1 3 7
A R S T

6. Negative Zahlen

7. Klammern
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3.3. Multiplikation

1. Beispiel

Wie viel ist =7

wl o
SIS

2. Bemerkung
Wenn man zwei Drittel von vier Fiinfteln berechnet, fiihrt man genau genommen eine
Multiplikation durch.

3. Satz

Briiche werden multipliziert, ....... ... ...

T3 F e
3 8 7
D)
VRSTRNT
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5. Ubung
Denk an das KLAPOPUSTRI.
2 1
g 215

=

=

@ @)
~— SN—
W —/— ———~ 0l Ut
— .
_l’_

6. Potenzieren

-
-

7. Satz

Briiche werden potenziert, .....................

Rechnen in N, Z, Q
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8. Musterbeispiele

o)

Rechnen in N, Z, Q

Lernkontrolle
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3.4. Division

1. Definition

Der Kehrwert (reziproke Wert) eines Bruches ......... ... ...,

2. Beispiele

3
a) Der Kehrwert von 1 P

b}
b) Der Kehrwert von ~3 ISt

c) Der Kehrwert von 4 ISt ...
d) Der Kehrwert von —7 ISt ...
e) Der Kehrwert von 0 ... oo

3. Bemerkung
Wenn man einen Wert durch 4 dividiert, dann erhalt man das gleiche Ergebnis, wie

1
wenn man diesen Wert mit 1 multipliziert.

4. Satz

Briiche werden dividiert, .......... ..

5 3.2
45 ........................................................................
5 8

D) L o =

)14 35

6 T 5
4 5)

d) §(—6): ...................................................................
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6. Ubung
Denk an das KLAPOPUSTRI

b) j:@l

N

VI3 ()Y -
() (5 ()-
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7. Doppelbriiche

Rechnen in N, Z, Q

2
Was ist 3 =7
! 3
Und was ist mit  gemeint?
5
8. Ubung
4
a) % =
3
1
3
b) =5 =
17 6
2
=1
c) 3 =
2-3
Lernkontrolle
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